14. CESKO-POLSKO-SLOVENSKE STRETNUTI JUNIORU

Soutéz jednotliveu
23. 5. 2026

Uloha 1. Kolika zpisoby je mozno rozdélit éfsla z mnoziny {1,2,---,2n} do n dvojic
tak, aby soucet kazdé dvojice byl o jedna vétsi nez néktera prirozena mocnina cisla 27

Uloha 2. Nechf P je prusecik uhlopticek AH a FK pravidelného dvanactitihelniku
ABCDEFGHIJK L. Dokazte, ze
|AC| + |KP| = |AE].
Uloha 3. Pro redlns ¢isla a, b, ¢ nabyvaji viechny zlomky
bc+1 ca+1 ab+1
a b c
stejné hodnoty. Ktera realné c¢isla mohou byt touto spole¢nou hodnotou?

Uloha 4. Do kazdého étverce tabulky 100 x 100 nakreslime 0, 1, nebo 2 tihlopticky. Urcete
nejvetsi pocet uhlopricek, které muzeme do tabulky nakreslit tak, aby zadné dvé z nich
nemély spolec¢ny koncovy bod.

Uloha 5. Uvazujme pravouhly trojihelnik ABC's pravym tihlem pfti vrcholu A. Oznac¢me D
prusecik osy ihlu BAC se stranou BC'. Predpokladejme, ze délka usecky AD je vyjadiena
raciondlnim ¢islem. Nejvyse kolik stran trojihelniku ABC muze mit racionalni délku?

Cas: 3 hodiny a 30 minut.
Za kazdou ulohu lze ziskat 5 bodii.



