
14. ČESKO-POLSKO-SLOVENSKÉ STŘETNUTÍ JUNIORŮ

Soutěž jednotlivc̊u
23. 5. 2026

Úloha 1. Kolika zp̊usoby je možno rozdělit č́ısla z množiny {1, 2, · · · , 2n} do n dvojic
tak, aby součet každé dvojice byl o jedna větš́ı než některá přirozená mocnina č́ısla 2?

Úloha 2. Necht’ P je pr̊useč́ık úhlopř́ıček AH a EK pravidelného dvanáctiúhelńıku
ABCDEFGHIJKL. Dokažte, že

|AC|+ |KP | = |AE|.

Úloha 3. Pro reálná č́ısla a, b, c nabývaj́ı všechny zlomky

bc+ 1

a
,
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b
,
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c
stejné hodnoty. Která reálná č́ısla mohou být touto společnou hodnotou?

Úloha 4. Do každého čtverce tabulky 100×100 nakresĺıme 0, 1, nebo 2 úhlopř́ıčky. Určete
největš́ı počet úhlopř́ıček, které můžeme do tabulky nakreslit tak, aby žádné dvě z nich
neměly společný koncový bod.

Úloha 5. Uvažujme pravoúhlý trojúhelńıkABC s pravým úhlem při vrcholuA. OznačmeD
pr̊useč́ık osy úhlu BAC se stranou BC. Předpokládejme, že délka úsečky AD je vyjádřena
racionálńım č́ıslem. Nejvýše kolik stran trojúhelńıku ABC může mı́t racionálńı délku?

Čas: 3 hodiny a 30 minut.
Za každou úlohu lze źıskat 5 bod̊u.


