14-TH CZECH-POLISH-SLOVAK JUNIOR MATHEMATICAL
COMPETITION

Team competition
24. 5. 2026

Uloha 1. Pro pfirozena ¢isla a, b, ¢ plati
bc ca ab
A+ +F+1l=abc+ —+ — + —.
a b c
Dokazte, ze abc je druhou mocninou pfirozeného disla.

Pozndmka: RieSenie tejto ilohy musi byt napisané po polsky.

Uloha 2. Mame k dispozici euklidovské pravitko, které nam umoziuje libovolnymi dvéma
body vést primku, a nastroj okruZitko, ktery pro libovolny trojuhelnik sestroji kruznici
mu opsanou spolu s jejim stfedem.
Je dén trojuhelnik ABC'. Pomoci téchto néstroju sestrojte

a) tézisté trojuhelniku ABC,

b) stfed kruZznice vepsané trojuhelniku ABC.

Uwaga: Rozwigzanie tego zadania powinno bycé napisane po stowacku.

Zadanie 3. Rozwazono wszystkie uporzadkowane trojki dodatnich liczb catkowitych
(x,y,2), z ktorych kazda jest nie wieksza od 100. Dla kazdej takiej trojki zapisano na
kartce wartosé

[z —yl+ly — 2|+ [z — 2.
Ktora wartosé zapisano najczedciej i ile razy?

Pozndmka: Riesenie tejto ilohy musi byt napisané po cesky.

Zadanie 4. Pare roznych liczb calkowitych nazwiemy stromg, jezeli mozna zapisaé te
liczby obok siebie w pewnej kolejnosci tak, aby otrzymany ciag cyfr byl niemalejacy.
Zalozmy, ze zbior S C {1,2,...,99} nie zawiera zadnej stromej pary. Jaka jest najwicksza
mozliwa liczba elementéw zbioru S7?

Pozndmka: Resend této tlohy odevzdejte ve slovenstiné.

Uloha 5. Kazda strana stvorca 10 x 10 je deviatimi bodmi
rozdelena na 10 useciek dlzky 1 (pozri obrazok). Krivos a
Dominik hraja hru, v ktorej striedavo vybert este nevybrata
stranu Stvorca a zafarbia nacerveno jeden z 9 vyznacenych bo-
dov na nej, pricom Krivo§ zac¢ina. Na konci sa ¢ervené body
spojené do konvexného stvoruholnika. Dominik vyhra, ak ob-
sah tohto Stvoruholnika je dané redlne ¢islo S, inak vyhré
Krivos.

V zavislosti od S urcte, ktory hra¢ mé vyhernu stratégiu.

Uwaga: Rozwigzanie tego zadania powinno byc napisane po czesku.

Uloha 6. Nech a, b, ¢, d, e st celé ¢sla také, ze pre Tubovolné dve z nich plati, Ze ich
stucet je vacsi ako ich sucin. Dokézte, ze
a+b+c+d+ e > abede.

Pozndmka: Resent této ulohy odevzdejte v polstiné.

Time: 5 hours
FEach problem is worth 5 points.



